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Ejercicios de Matematicas | - Relacion 4

. Estudia la continuidad de la funciofi: [0,4] — R dadaporf(1)=1/4y:

|x — 1| .
0, 1[U]1, 2
f(x)={ =DE( +x) sixeld. Ul 2] (E(x) es la parte entera de
E(x)—17/4 six €2, 4]

Sea f :[a,b] — R continua. Supongamos que< f(x) < b para todax enfa, b]. Prueba que
hay algun punte €[a, b] tal que f(¢) = c.

. Seaf :[-1,1] — R una funcion continua verificando qud < f(x) <1 para todox € [-1, 1].

1
Prueba que hay algane [—1, 1] para el que se verifica la igualdafic) = Z(c3 + 3c¢).

Prueba que la ecuacion + e* 4+ arctgx = 0 tiene una sola solucion real. Da un intervalo de
longitud uno en el que se encuentre dicha solucién.

Suponiendo que la temperatura varia de forma continuapprque hay puntos antipodas en el
ecuador terrestre que estan a la misma temperatura.

Un automovilista sale de Granada hacia Madrid un sdbads &h de la mafiana y el domingo
inicia el regreso a la misma hora. Sabiendo que invirtilijaenpo en ambos viajes, prueba que
en algin momento del domingo el automovilista se encuengaaa distancia de Granada que a
la que se encontraba el sbado en ese mismo momento.

. Seand, B conjuntos no vacios de nimeros reales. Supongamos gue para toda: € A y para

todob € B. Prueba que sup < inf B.

. Seand, B, conjuntos no vacios y acotados de nimeros reales. Jukttfisguientes afirmaciones:

i) Si A € B entonces supl) < sup(B), inf(A4) = inf(B).
i) sup(4 U B) = max{sup4), supB)}.

. Sea f:Ja,b[—> R una funcién continua y estrictamente creciente. Seas lim f(x) y
xX—a

p = lim (x). Prueba que/(Ja, b)=ler. A

Se supone queco < o < B < +o0. Considera todos los casos posibles.

Seamd y B conjuntos no vacios y acotados de nimeros reales y defindcmsg@nto
C={a—b:acA, beB}

Prueba que sy’) = sup4) — inf(B) y inf(C) = inf(A) — sup(B).

Seaf:]0, 1[— R la funcion dada para €0, 1] por:

1

2
S = x + x(x—1)
Prueba quel’lfr}) f(x) =+ooyque im1 f(x) = —o0o. Deduce que la imagen dées todoR.
X— X—>

Seaf : R — R la funcién definida porf(0) =0y f(x) = sen(x)sen(1/x), para todax # 0.
Estudia la continuidad d¢ y la existencia de limites eftoo y en—oo.
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